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buktiga ytorna, finner man precis pa samma satt, att dven
dessa linjer ha den egenskapen, att de aro de kortaste
linjer, som kunna dragas mellan tvA punkter v. s. h. pden
sddan yta. Den kortaste linje, som kan dragas mellan tvi
punkter pi en yta v.s. h. kallas for en geodetisk linje. Mot
den rata linjen i planet svarar alltsd den geodetiska linjen
pa sfiren och psevdosfiren resp.

 Man inser latt, att p& klotytan blir den geodetiska linjen
en storcirkelbdge, ty mellan tvd punkter v. s. h. pa en be-
gransad tillrackligt liten del av en klotyta kan man ej ligga
mer an en storcirkelbdge (jfr ax. 10). For att detta villkor
skall vara uppfyllt, maste den storcirkelbdge, som forenar
de tvd fixa punkterna pd klotytan vara mindre &n halva
storcirkeln. N&gon motsvarande inskrankning forekommer
ej i friga om psevdosfaren.

Satsernas generalisering. Alla satser i Euklides’ geometri,
som ej forutsatta, att en rat linje kan dragas ut huru langt
som helst, gilla siledes aven for sfaren. Dessa satser aro
I. 1—26 C; III: 1—18, 26a), 28, 29; IV: 4, 5, 13, 14. S&-
lunda gilla de fyra kongruensfallen och satsen om mitt-
punktsnormalen aven for en klotyta. Harvid ar dock att
marka, att da storcirkelbigen maste vara mindre &n halva stor-
cirkeln, si galler ¢j I: 16 och de darpd grundade satserna
med sikerhet for storre figurer 4n sidana, dar storcirkel-
bagarna aro mindre &n storcirkelkvadranten. Ty i beviset
for I: 16 drages en rat linje ut till sin dubbla langd
(s. 36).

Anm. 1. Detsamma som sagts om I: 16 synes aven galla

I: 8, men Euklides sjalv har ett annat bevis fér denna -

sats, varvid han betjinar sig av den hér uteslutna It 7
(jfr 6vn. 20), dir en fordubbling av figuren ej forekommer.

Anm. 2. En viktig tillimpning p& kongruensfallens an-
vandning p& klotytan har man i beviset for satsen, att
varje forflyttning av en stel kropp, som har en fix punkt,
kan astadkommas genom en enda vridning omkring en axel.
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Det tolfte axiomet. Det ar tydligt att det tolfte axiomet
inte galler for klotytan, eftersom inga parallella »rita» linjer
alls existera pa denna yta. P4 psevdosfiaren daremot kan
man draga parallella »rata» linjer, men for dessa giller ej
det tolfte axiomet. Man har hiri den karakteristiska egen-
skap som Aatskiljer de tre grundformerna av ytor av kon-
stant krokning:

Lo.. Genom en yttre punkt kan man ej lagga nagon rat linje
parallell med en given
rat linje — sfdren.

2:0, » » » » » » lagga en och endast en
ratlinje parallellmed en

_ given ratlinje — planet.

3:0. » » o» » » » .lagga mer an en rat linje
parallell med en given
ratlinje — psevdosfdren.

Anm. Fér psevdosfaren galla alla satser, som gilla for

sfaren, och dessutom I: 27-—28.

En olagenhet med denna metod att karakterisera de tre
slagen ytor ar den, att den forutsatter, att ytan &r obe-
grinsad. Men en del av de ytor, som kunna bredas ut i
en yta av nigon av de nyssnamnda grundformerna &ro be-
gransade, och andd galla aven om dem de flesta satser,
som galla for grundformen. I stallet for parallella linjer kan
man med storre fordel betrakta vinkelsumman i en triangel,
och man finner:

Vinkelsumman i en triangel ar stérre an tvi rata for sfaren,

» » » » » lika med » » » planet,
» » » » » mindre in» = » » psevdo-
sfaren.

Anm. Legendre har bevisat, att om vinkelsumman i en

enda triangel ar 221?, s ar den»—2>—f‘2R resp. i alla tri-

anglar,




